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Teorema de Rolle

Sea a
� b, f :

�
a � b ����� una función continua en

�
a � b � , derivable en � a � b � verificando que

f � a 	�
 f � b 	 . Entonces existe algún punto c �
� a � b � tal que f ��� c 	�
 0.

Demostración
PSfrag replacements

a b

� a � f � a 	�	 � b � f � b 	�	

c

y 
 f � x 	

f ��� c 	�
 0

O

La continuidad de f en
�
a � b � ga-

rantiza que f alcanza en un punto

u � �
a � b � un mínimo absoluto y

en un punto v � �
a � b � un máxi-

mo absoluto. Si � u � v ��
�� a � b � ,

entonces será f � u 	�
 f � v 	 y, por

tanto f es constante en
�
a � b �

y, en consecuencia, su derivada es

nula. Si � u � v ���
�� a � b � , entonces alguno de los puntos u, v está en � a � b � y es un extremo

relativo de f por lo que, en virtud de la proposición anterior, concluimos que la derivada de

f se anula en algún punto de � a � b � .
Teorema del valor medio

Sea a � b, f :
�
a � b ����� una función continua en

�
a � b � , derivable en � a � b � . Entonces existe

algún punto c �
� a � b � tal que f ��� c 	�
 f � b 	�� f � a 	
b � a �

Demostración
PSfrag replacements

� a � f � a 	�	

� b � f � b 	�	

a bc

α
tg � α 	�
 f � b 	�� f � a 	

b � a

 f � � c 	

� c � f � c 	�	 y 
 f � c 	�� f � � c 	 � x � c 	

Definamos una función g :
�
a � b ����� por g � x 	!
 λ f � x 	"� µx donde λ, µ son números

que elegiremos por la condición de que g � a 	!
 g � b 	 , es decir λ � f � a 	�� f � b 	�	#
 µ � b � a 	 .
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